Guia Concaopt coesos ITInfinittos.
Tecmna: Forn * Intaegrales.
ilacion-Montoya

NOTA:

1.-A cada una de las siguientes formulas debe ageege una constante de
integracion.

2.- Todos los argumentos de las formulas trigononrétas estan en radianes.
3.-Todos los logaritmos son del sistema natural.

FORMULAS FUNDAMENTALES.:

1.-J'df (X) = f(X) 2.-jdx:x
3.- j kf (X)dx = k j f (x)dx 4.- j [u(x) % v(x)]dx = j u(x)dx + j v(x)dx
" m+1 1
5.- jx dx = = e 6.-J';dx=Iog|x|
vf—dX 2\/_ 8-! de 5 :larctagﬁ
a’+x*> a a
dx 1 a+x i dx 1 a-x
9'_J‘az—x 2aI ga—x‘ 10- J‘xz—a2 2aI ga+x‘
11.-judv: uv—jvdu 12.-juﬂdx = uv—jv%dx
dx dx

13.- jf(y)dx jf(y)dy

dx

FORMAS QUE CONTIENEN ax+b.

(ax + b)m+1

14 j(aXJr b)"dx = a(m+1)

m# -1

dx 1
15.-J'ax+b—glog|ax+b|
1
16"I(ax+b)2' a(ax+b)
1
17.- =
J (ax+b)®  2a(ax+b)




(aX + b)m+2

a’(m+2)

B b(aX + b) m+1
a’(m+1)

18.- [ x(ax+b)"dx = (me -1,-2)

:ﬁ—ﬂlog|ax+b|

19.- | S
b

20, (ax+b)?  a’(ax+D)

xdx
ax+b

+a—12Iog|ax+ b)

= b -
2a°(ax +b)?

1
a’(ax+hb)

xdx
21.-
j(c’:l><+b)3

(aX+ b)m+3
m+3

_ 2b(ax+ b) ™2
m+2

2 m+l
, bX(ax+b)

22.-| x“(ax+b)"dx =—
j K )" a{ m+1

](m# -1,-2,-3)

23- Xdx _ 1 (ax+b) ~ 2b(ax + b) + b loglax + b
ax+b ad
2 B 2 ]
24.- | X _ 1) axeb)——2 - 2bloglax +1
(ax+b)®> a’| ax+b |
x2dx 1] b? ]
'J. 3 .3 lOg|aX+b|+ a 2
(ax+b)® a’| ax+b 2(ax+b)” |
26_J-Lzl|og‘ X
x(ax+b) b Tlax+b
27_} dx 21 ax+b
S xP(ax+b)  bx
28_J- dx 1 ax+b
" J x(ax+b)? b(ax+b) b2
29.- dx __2ax+b  2a ‘ax+b
"I x*(ax+b)®>  b*x(ax+b) b?
- m n - - n+l m-1
30. jx (ax+Db)"dx = a(m+n+1)[ ™ (ax + b) mbjx (ax+b)" dx]

= [x™(ax+b)" +nb[ x"(ax+b n‘1dx]
m+n +1[ ( ) I ( )
(m>0 , m+n+¥0)
Si n es entero positivo esta forma puede ser @grada termino por termino

después de expandir (ax+H) por el teorema binomial.



31.- jxm(ax+b)”dx: 11
a

(u=ax+b) . Véase la nota después de
fila formula 30.
J- x"dx J-(u b)™du

(aX+b) a.m+ﬁl.
la formula 30.

(rax+b ) .Véase la nota después de

FORMAS QUE CONTIENEN :ax+b ,y, cx+d.

j dx _ 1 I|cx+d|
(ax+b)(ox+d) be-ad Jax+b)

) J- xdx

b
| —|
(ax+b)(ox+d) bc- ad{ oglax + b - —logjex +d| |

= +
(ax+b)’(cx+d) bc-ad| ax+b bo—ad Jax+1)

J- dx S N | c |cx+d|]

J- xax 1 [ b d |cx+d| ]
(ax+b)*(cx+d) bc-ad| a(ax+b) bc—ad |ax+b|
38.-
x“dx _ b? 1 d? b(bc — 2ad)
J' . =— —Iog|cx+d| ———""logax+h
(ax+b)°(cx+d) a“(bc—ad)(ax+b) (bc ad)? a

loglex +d|

FORMAS QUE CONTIENEN: ax *+c

dx 1 a
40.-|———— = —arcta — 1| a>0,c>0
Iax2 +Cc +ac g(x\/:J

a1- ?X -1 log xa-v-c a>0 , c<0

a¢+c 2J-ac |xJa++-c

42.- | ?X -1 log xa+y-c a<0, c>0
a¢+c 2J-ac |xJa-+-c¢



xdx
ax’+c

43.- J' =—Iog‘ax +c(

44.- | ———=
J.x(ax +0C) 20 ax+c

FORMAS QUE CONTIENEN :X= ax *+bx +c, D=b*-4ac

45.- [ X"dx = [(2ax +b)X™ - ijx“”dx]

2a(2 +1)

dx 1 |2ax+b \/_|

46.- D>0
‘2ax+b+\/_‘
dx 2 2ax+b
47 .- | — = ——=arctag———— D<0
X 4-D 9 7=-D
ag- [ -2
X 2ax+Db

FORMAS QUE CONTIENEN : vax+b , donde : ax+b>0
49.- jmdpé (ax +b)

50.- [ xv/ax+ b =Mm

51-']" Jax i bx = 2(15a2 2—12abx+8b2)\/T

10%°
52.- j” VaxX+bAX _  ox+b +blog \/7Vb+g

53.- J'—aerbdX =2Jax+b —\/—barctagJax—:)b b<0
X —

b>0

2yJax+b

>4 J-x/ax+b a

xdx  2(ax—2b)Jax+b

55.- =
J-Jax+b 3a?




xdx _ 2(3a’x? 4abx + 8b2)\/

56.-
jJax+b
57.-j Jax+b-+b b>0
xJax+b Jax+b ++/b|
58.- J' arctag +*b b<0
X\/aX+b \/ -b
59.- J'(CJH d)slx = 322 (3ad — 2bc + acx)vax+b
ax + a
dx 2 c(ax+Db)
- = arcta c¢>0, bc<ad
j(cx+d)\/ax+b Jovad—be o 0N ad —be
J- dx _ 2 og|\/c(ax+b) —ch—ad|
(cx+d)Wax+b  Jevbc-ad | Jo(ax+b) +vbc-ad|

62.- [ax+by/ox+ddx = .[\/acxz +(ad + bc)x + bd dx

FORMAS QUE CONTIENEN : /a2 + X,0,4/(a2 + X)?
2
63.- J\/a2 +x2dx = gx/az + X +%Iog(x+\/a2 +x%)

64.- Ixx/ a’+x°dx = Ew/(a2 +x%)*
65.- jx va®+x dx——w/(a +x%) Iogx/a +x° - Iog(x+x/a +x%)

66.- [ x'a? + x*dx = ( x_l_zsajm
67.- Jé\/mdx = m—alog@
68.- j V& +xdx = -= m+log(x+m)
69.-[Fmdx:-§\/m_z_zlog@

X
)
a +X

71.-J'\/adeXX (\/a +x)

70.- |




2 2
72-! X dX :(5*182+X2j—a—|og(x+ /a2+x2)
a’+x: \2 2
3
73-'! X :(ﬁ (az+x2)3j—a2( a2+x2)
a’+x> \3
dx _ 1 Ja+ya’+x
74.-J-x a’ +x? —glog X
75'j dx ~ a’+x°
I at % ax
76_J- dx __«/a2+x2+ 1 Iog|a+ /a2+X2|
Jal+ X 2a’x*>  2a° ‘ X ‘

FORMAS QUE CONTIENEN +/a” - x,0,y/(a? - x*f

7. j\/ﬂdx :%(X\/m+azarcsen§)
78.- Ixmdx = —%m
79- szmdx = _2\/(6‘2‘7 +%2(X\/ﬂ + azarcsengj
80.- J-Xsmdx = (—%x2 —1—25az) (@ - x%)?

X

81.-

2 _ 2
LA e g

N

J-\/a - X dX B a’-x _

82.- arcsen—
X a
N ez
33 - J- a xdx B 12 aZ—X2+iloga a?-x
2X 2a X
dx X
84.' :arsen_
J-\/a -x? a

35 - J- xdx 2
2
86.- XX~ X[z —x + & arcsen

X
2
3
87-J- x"dx :—%\/(aZ_X23_a2\/a2_X2

88.- [——— =—"log




2 2

a’—x
o J.x \/a 2 ax
90.- | _vaiex 1 la+va? - x|
3\/a N 2222 233 g‘ » ‘

FORMAS QUE CONTIENEN : /X -a?,0,y/(x* -a*f

9

H

_-J'\/mdngm_%zlog‘x+m
92.-jxmdx:}m
93.- [ XX —alax =2\ (x" -a?)” + m——log‘w N
94.- [ x/idx—;\/iJr JoE =Xy
95.- jmdx—m—aarcsen%

9.- [~——— oAt i«/ 2—a2+|og‘x+\/x2fa2
97.- | < 3 o —212Vx2—a2+2—1aarcos§
X

X

9

(o]

:Iog‘x+ x° —a?
=Jx? -a2
X“dx X a’
=Z4/x* -a’ +—|Og‘x+ 2 — a2
Vx?-a? 2

x3dx

d
99"”%
2

100.- j

101.- J-\/i ;\/(X ~a?)® +a’yJx’ -a’
102.- [——— —1cos?

x«/x -a? a X
103.- j _Vx*-a’
\/ ax

FORMAS QUE CONTIENEN :senx

104.- Isenxdx = —CO0SX




105.-J'sen2xdx=§—lsen2x
2 4
106.- jsen&dx = %co§ X — COSX
107.- jsen4xdx:§x—lse|12x+isen4x
8 4 32

108.- j —jcosecxdx log

tag ‘ loglcsex - ctgX]

= —Ctgx

110.- J'xsenxdx = Senx — XCOSX

111.- szsenxdx = 2xsenx — (x* — 2) cosx

2

llZ.-IXSEI’]ZXdX=X——§SGI’12X—ECOSZX
4 4 8
1 X
113.- jx sen xdx-——(———)sen2x——cost
8 4
114, j de —xctgx+|og|senx|

sen(a—-b)x sen(a+b)x
2(a—Dh) 2(a+hb)

= —tag(l—T - Zj = tagx — secx
4 2

115.- J'senaxsenbxdx =

116.- j

1senx

117.- J' = tag[g + gj =tagx +secx

1-senx

-1 b+ asenx ++/b? —a? cosx

119.- j log——Mm8MmMm = ... a’ <b’
a+bsenx b2 — a2 a + bsenx

FORMAS QUE CONTIENEN cosx
120.- 104.-j cosxdx = senx
121.- J'cos2 xdx = > + 1s;en2x
2 4
122.- jcosf’ xdx = senx—%sen?’x
123.- jsen“xdx = §x+£sen2x+isen4x
8 4 32

124.- j j secxdx = logsecx +tagx| = log

COSX

T X
tg(=+=
9(4 2)‘



125.- I = I sec xdx = tgx

cos?
126.- J'xcosxdx = COSX + XSenx

127.- .[xz cosxdx = 2xcosx + (x* — 2)senx

NG ¢ 1
128.-J'xcos,2 xdx = o +Zsen2x+50052x

3 2

129.- Ixz cos xdx = % + (XT —é)sean —ECOSZX

xdx
co<?

130.- I = —xtgx + log/cosx

sen(a—b)x N sen(a+hb)x
2(a—h) 2(a+hb)

131.- 115.-jcosaxcosbxdx:

X
132.- =tag— = cscx — ctgx
j1+co<x gZ J
133.- j ——ctag§=—cscx—ctgx
1-cosx 2
134.- J' 2 arctag w/a;btag(l—T j] ...... a® >b?
a+bcosx aZz-b atb 4
2 _ .2
135.- I _ 1 Iog[ b +acosx ++/b° —a“senx
a+bcosx b2 — a2 a+bcosx

FORMAS QUE CONTIENEN :senx y cosx.

136.- jsenxcosxdx -1 sen’x

137.- jsenaxcosbxdx __cosa-b)x_cosa+b)x a’#b?
2@a-b)  2(a+h)

138.- I SS;XdX = I tagxdx = loglsecy
X
139.- I CoSXax J'ctagxdx log|senx]
140.- jsen Xcos’ xdx = = iSen4x
141.- Isen .. S Iogtag(7—7+§j
COSX 4 2

142.- jsenxdx secx

cos? x
143.- j cos’ xdx _ = cosx + logtag g‘
144.- j COSXdX = —CSCX

sen’x



145.- J' = logltagx]

SENXCO< X

146.- j— —csex +log
Sen?xcosx

147 .- j =secx+log

senx cos2 X
148.- | —— =
I Senx+Ccosx  +/2

149.- _x 1

150.- | d =

1
lo
asenx+bcosx /g2 +p? J

1 a
— arctag(g tang

dx
a’sen x+bzcoszx ab
dx

151.- j

tag(f_nzj
4 2

X
tag—
)

v wcas)
tag—| X+ arctag—
2 a

| asenx —bcosx|

152.-
J-as;en X— b2c052x 2ab

FORMAS QUE CONTIENEN .tgx, ctgx , secx , CSCX.

153.- j tagxdx = logsec

154.- jtagzxdx = tgx — X

155.- jctagxdx = log|senx
156.- jctgzxdx = —Ctgx — X
157.- jsecxdx = log|secx +tgx|
158.- jsec? xdx = tgx

159.- J'cscxdx = log|csex - ctgx
160.- J‘csc2 xdx = —ctgx

161.- jtgxsecxdx =secx

162.- J'ctgx csexdx = —csex

sec,2 xdx

163.- J' = logltgX

csc2 xdx

164.- J' = log|ctoX

FORMAS EXPONENCIALES.-

Para integrales que contienen § sustituya,a* = e

siguientes.
165.-jeaxdx :leax
a

|asenx+bsenx|

xLna

, Y use las formas



166.- Ixe“dx = Zizx(ax -1)

167.- | x™e®dx = 1 x"e™ _EJ‘ X" e dx
a

a
168.- jx e™dx = :: [(ax)p—p(ax)p_1+p(p—1)(ax)p_2— ......... +(—1)pp!] p:entero
a
e™dx ax
169.-J'bJrce —glog‘b+ce‘
170.- | &~ 1 &
b+ce™ ab “|b+ce™

dx a
171.-jab+becx —C\/_arctg( \fj

ax

——— (asenbx —bcosbx)

172.- je”senbxdx =
a“+b

ax

173.- [ €™ cosbxdx = ﬁ (acosbx — bsenbx)

FORMAS LOGARITMICAS.
En estas formas x>0.

174.- jlog xdx = x(logx -1
175.- j (logx)™dx = x(logx)™ - mj (logx)™ ™ dx

2 3
176.-J'£:Iog|logx|+logx+ (logx” , logx)” 0<x<oo
log x 2x2! 3x3l
177"j dx __ X - 1 j dx
(logx)™  (m=D(logx)™

-1’ (logx)™™*

178.-J'xm log xdx = xmﬂ{loii - ( 11)2 }.,m £1
m m

m+1

(log x)mdx _ (logx)
179 =

= logllog x|

180.- | xlogx
181.- jsen(log X)dx = g[sen(log x) - coglog x|

182.- jcos(logx) dx = g[sen(log x)+ coglog x|

FORMAS QUE CONTIENEN FUNCIONES TRIGONOMETRICAS INVE RSAS

183.- jarcsenxdx = xarcsenx ++/1— x?

184.- I(arcsenx)zdx = x(arcsenx)® — 2x + 24/1— x*arcsenx



185.- J' xar csenxdx = %[(sz ~)arcsenx + xy1-x2 |

arcsenxdx _ x® x° x’
S x4+ + + +
X 2x3%x3 2%x4x5x5 2%xX4x6X7Tx7

187.- jarccos<dx = Xarccox — 41— x?

186.- j

188.- I (arccosx)?dx = x(arccox)? — 2x — 2y/1- x* arccos

189.- J' xarccoskdx = %[(sz ~1)arccos< - xy1-x? |
190.-

arcsenxdx _ 77 x® 1x3x° 1x3%x5x’
j—-—log|x|—x— + - -

2 2x3x3 2x4x5x5 2x4x6x7x7

191.- jarctagxdx = xarctgx —logv1+ x®
x"arctgx 1 j X" dx

m+1  m+1J 1+x*’
193.- jarcctgdx = xarcctgx + logv1+ x?
x™arcctgx L1 x™dx

m+1 m+17 1+x?

195.- jarcsecxdx = xarcsecx — Iog‘x +4/x? -1

192.- j x"Marctgxdx = m#1

m#1

194.- J' x™Marcctgxdx =

196.- J'arccscxdx = Xarccscx + Iog‘x+ x? -1



